e» D ERIVE DES FONCTIONS QUOTIENT &»
DEVOIR MAISON

Exercice 1.
Une entreprise peut produire quotidiennement entre 1 et 20 tonnes de peinture.
Le colt de production, en millier d’euros, de x tonnes de peinture est modélisé par la fonction C définie sur I'intervalle [1; 20] par :

C(x) =0,05x> —0,1x +2,45.

Lentreprise fixe le prix de vente d'une tonne de peinture a 670 €.
PARTIE A.
On areprésenté, ci-dessous, la courbe I' représentant le cotit de production dans un repere orthogonal du plan.

1. Donner le cotit correspondant a une fabrication quotidienne de 9,5 tonnes de peinture.

2. Déterminer la production quotidienne correspondant a un coft de fabrication de 16000€.

3. (a) Construire, dans le repére suivant, la courbe représentant la recette correspondant a la vente de x tonnes de peinture, pour
x€[1; 20].

Cott de production ( en millier d’euros)

o= = = e = e = = = DD
OO~ NWhk TN OOo
IR N N NN NN NN NN AN NN N S
o T

=1

O N WP OO NN
L
I

0 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15 16 17 18 19 20

tit t t
(b) Donner par lecture graphique, I’ensemble des valeurs de la production quotidienne pour eréételgﬁg elP urg[rg?)r?gg réalise un
bénéfice.

PARTIE B.
Pour une production de x tonnes de peinture, on appelle cofit unitaire, le cott f(x), auquel revient alors la production d’'une tonne
de peinture.

C 2,45
1. Sachant que, pour tout x € [1; 20], f(x) = ﬂ, vérifier que f(x) =0,
X
I Adriog / - . . ‘ ;. 0,05(x* —49)
2. Onnote ' la dérivée de f. Calculer f*(x) puis démontrer que, pour tout réel x de l'intervalle [1; 20], f'(x) = —

3. Déterminer le signe de f'(x) pour x € [1 ; 20] et dresser le tableau de variation de f.

=

(a) Préciser la quantité de peinture que doit produire I'entreprise pour que le cofit unitaire soit minimal.
(b) Quel est ce coft unitaire minimal ?
(c) Quel est alors le bénéfice réalisé par I'entreprise ?

5. Lavaleur trouvée a la question 4. c. est-elle le bénéfice maximal que I'entreprise peut réaliser ? Justifier la réponse.
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