O] CORI}ECT}ON DU TRAVAIL MAISON CHAP 9 - B &
GEOMETRIE VECTORIELLE ANALYTIQUE

Exercice 1.
Dans un repere (O; 7, f), on considére les points A(1;2), B(—4;5) et C(2;—4).
Soit H(xyy; yy) le point du plan tel que :
3AH-4BC =BH

1. Déterminer les coordonnées des vecteurs AH, BC et BH.

AH(x - 15 yi —2)
BC(2— (—4); —4 —5) < BC(6;-9)
BH(xy +4; yi —5)

2. En déduire les coordonnées du point H.

On déduit de I'égalité 3AH-4BC = BH:
SH-I - 4B—C> = ﬁ:l — {
3(yp—2)—4%x(-9) =yu-5

Au final H(15.5;-17.5).

. — 1 _
Exercice 2. Soit ABC un triangle et M tel que BM = 3 BC et N tel que AN = 2AB + AC.

On se place dans un repére (O; 7, f) et on donne les points A(1;2), B(—4;5) et C(2;—4).
Le but de l'exercice est de démontrer que A, M et N sont alignés.

1. (a) Déterminer les coordonnées des vecteurs BM et BC.
W(xM +4;¥ym—5)
BC(2+4;—4—5) < BC(6;-9)

(b) En déduire les coordonnées du point M.

— 11—
On déduit de I'égalité BM = gBC :

1
— 1 — v +4 =—-x6
BM = 5BC — 1 3 — ™
mM=5 =2x(=9) m
D. Zancanaro Lycée Germain&Tillion

david. zancanaro@ac-montpellier. fr ane - 2019-2020

=2

3xp—-1)—4x6 =xy+4 cj{ 2xy  =4+27=31
2y =-5-30=-35

—4=-2
3+45=2

XH

YH

=15.5
=-17.5
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Au final M(-2;2).

2. (@) Déterminer les coordonnées des vecteurs AN, AB et AC.

AN(xn — L yny —2)
AB(—4-1;5-2) < AB(-5;3)
AC(2—1;-4—-2) < AC(1;-6)

(b) En déduire les coordonnées du point N.

On déduit de 'égalité AN = 2AB + AC :

HV=2E+E@{XN_1 =2x(=5)+1 @{ w =-9+1=-8

IN—2 =2x3-6 YN =0+2=2

Au final N(-8;2).
3. (a) Calculer det(AM;AN).
AM(-3;0) et AN(-9;0)

-3 0
-9 0

det(AM;AN) = = 3x0—(=9)x0=0

(b) En déduire que A, M et N sont alignés.

Puisque de t(m;ﬁ\l) =0, on en déduit que les vecteurs m et E)\I sont colinéaires et donc les points A, M et N
sont alignés.

Exercice 3. Ondonne A(-4;-1), B(-1;1), C(3;3), D(~1;-3) et E(5; 1).
1. Démontrer que les vecteurs AB et DE sont colinéaires.

On calcule leur déterminant, et pour ce faire il nous faut déterminer leurs coordonnées :
AB(-1+4;1+1) = AB(3;2) et DE(5+1;1+3) <> DE(6;4)

3 2
6 4

det(AB;DE) = =3x4-2x6=0

Puisque d et(/ﬁ; ]i) =0 on en déduit que les vecteurs AB et DE sont colinéaires.

2. En déduire la nature du quadrilatére ABED

Puisque les vecteurs E et ]ﬁé sont colinéaires il suit que les droites (AB) et (DE) sont paralleles et donc le quadrilatere
ABED est un trapeze.

3. Les points A, B, C sont-ils alignés?

On calcule le déterminant des vecteurs AB et AC et pour cela on calcule les coordonnées des deux vecteurs :

AB3;2) et AC(B+4:3+1) < AC(7:4)
det(AB;AC)z' ‘=3x4—2x7:—2750
7 4

Puisque d et(E;A_é) # 0 on en déduit que les vecteurs A_ﬁ et A_C) ne sont pas colinéaires et donc que les points A, B et C
ne sont pas alignés.
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