
1S www.wi
ky-math.fr.nf Corrigé DS2 - Bary
entresCorre
tion du DS 2Exer
i
e 1. ROC : Prouver le résultat suivant : 2 pointsSoit G le bary
entre de {(A,α); (B,β); (C, γ)} et H le bary
entre de {(A,α); (B,β)} alors :
G = bar{(A,α); (B,β); (C, γ)} ⇐⇒ G = bar{(H,α + β); (C, γ)}Remarque : On veut démontrer l'asso
iativité du bary
entre, on ne peut don
 pas utiliser 
e résultat ! !Démonstration :Soit H = bar{(A,α); (B,β)} alors : α

−−→
HA + β

−−→
HB =

−→
0Soit G = bar{(A,α); (B,β); (C, γ)} on a :

α
−→
GA + β

−−→
GB + γ

−−→
GC =

−→
0

⇐⇒ α
−−→
GH + α

−−→
HA + β

−−→
GH + β

−−→
HB + γ

−−→
GC =

−→
0

⇐⇒ α
−−→
GH + β

−−→
GH + γ

−−→
GC =

−→
0

⇐⇒ (α + β)
−−→
GH + +γ

−−→
GC =

−→
0

⇐⇒ G = bar{(H,α + β); (C, γ)} CQFDExer
i
e 2. 3 points1. Comme H est le 
entre de gravité du triangle ABC on a : H = bar{(A, 1); (B, 1); (C, 1)}.Don
 par asso
iativité on obtient G = bar{(H, 3); (D, 4)}.2. On situe G grâ
e à la relation suivante : −−→HG =
4

3 + 4

−−→
HD =

4

7

−−→
HDExer
i
e 3. 4 points1. Par homogénéité on a G = bar{(A, 2000); (B, 2000); (C, 3000)} = bar{(A, 2); (B, 2); (C, 3)}Comme I est le milieu de [AB] on a I = bar{(A, 2); (B, 2)},Par asso
iativité on a alors G = bar{(I, 4); (C, 3)} 
e qui implique G ∈ (CI), et don
 G, C et I sontalignés.2. On a xI =

1 + (−1)

2
= 0 et yI =

0 + 2

2
= 1.On a xG =

4 × 0 + 3 × 4

4 + 3
=

12

7
et yG =

4 × 1 + 3 × (−3)

4 + 3
= −

5

7
.Exer
i
e 4. 4 points1. Considérons G = bar{(A, 2)(B,−1)(C, 1)}, alors ∀M ∈ P on a :

2
−−→
MA −

−−→
MB +

−−→
MC = 2

−−→
MGIl vient :

|| 2
−−→
MA −

−−→
MB +

−−→
MC ||= AB ⇐⇒|| 2

−−→
MG ||= AB ⇐⇒||

−−→
MG ||=

AB

2

E est l'ensemble des points M appartenant au 
er
le C de 
entre G et de rayon AB
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1S www.wi
ky-math.fr.nf Corrigé DS2 - Bary
entres2. Pour représenter E , il faut aussi 
onstruire le bary
entre G, on utilise pour 
ela la relation suivante :
−→
AG = −

1

2

−−→
AB +

1

2

−→
AC

A B
CD

G b

E

Exer
i
e 5. 7 points1. On a G 
entre de gravité de ABC don
 G = bar{(A, 1), (B, 1), (C, 1)} ⇐⇒
−→
GA +

−−→
GB +

−−→
GC = ~0.De plus on a Q = bar{(A, 1); (B, 2)} ⇐⇒

−→
QA + 2

−−→
QB = ~0Et S = bar{(A, 1); (C, 2)} ⇐⇒

−→
SA + 2

−→
SC = ~0.Don
 −→

GA +
−−→
GB +

−−→
GC = ~0

⇐⇒ 2
−→
GA + 2

−−→
GB + 2

−−→
GC = ~0

⇐⇒
−→
GS +

−→
SA +

−−→
GQ +

−→
QA + 2

−−→
GQ + 2

−−→
QB + 2

−→
GS + 2

−→
SC = ~0

⇐⇒ 3
−→
GS + 3

−−→
GQ +

−→
SA + 2

−→
SC +

−→
QA + 2

−−→
QB = ~0

⇐⇒ 3
−→
GS + 3

−−→
GQ = ~0Don
 G est l'isobary
entre de S, Q : 
'est le milieu du segment [SQ].2. −→

AP =
1

3

−−→
AB ⇐⇒

−→
AP =

1

3

−→
AP +

1

3

−−→
PB ⇐⇒ −

2

3

−→
PA −

1

3

−−→
PB =

−→
0 ⇐⇒ 2

−→
PA +

−−→
PB =

−→
0Par uni
ité du bary
entre on a don
 P = bar{(A, 2); (B, 1)}De plus −−→BV =

2

3

−−→
BC ⇐⇒ 3

−−→
BV = 2

−−→
BV + 2

−−→
V C ⇐⇒

−−→
V B + 2

−−→
V C =

−→
0Par uni
ité du bary
entre on a don
 V = bar{(C, 2); (B, 1)}.3. Le milieu de [PV ] est l'isobary
entre de P et V , or on a :

bar{(P, 1); (V, 1)} = bar{(P, 3); (V, 3)} = bar{(A, 2); (B, 1); (B, 1); (C, 2)}

= bar{(A, 2); (B, 2); (C, 2)} = bar{(A, 1); (B, 1); (C, 1)} = GJusti�ons l'égalité : K = bar{(A, 2); (B, 1); (B, 1); (C, 2)} = bar{(A, 2); (B, 2); (C, 2)} :En e�et on a : 2
−−→
KA +

−−→
KB +

−−→
KB + 2

−−→
KC =

−→
0 ⇐⇒ 2

−−→
KA + 2

−−→
KB + 2

−−→
KC =

−→
04. −→

AR =
1

3

−→
AC ⇐⇒

−→
AR =

1

3

−→
AR +

1

3

−→
RC ⇐⇒ −

2

3

−→
RA −

1

3

−→
RC =

−→
0 ⇐⇒ 2

−→
RA +

−→
RC =

−→
0Don
 par uni
ité du bary
entre R = bar{(A, 2); (C, 1)}De plus −−→BU =

1

3

−−→
BC ⇐⇒ 3

−−→
BU =

−−→
BU +

−−→
UC ⇐⇒ 2

−−→
UB +

−−→
UC =

−→
0Don
 par uni
ité du bary
entre U = bar{(B, 2); (C, 1)}.5. En appliquant les questions 1, 3 et 5, les droites (PV ), (RU) et (SQ) sont 
on
ourrantes en G.2


