[ CORRECTION DE L’INTERROGATION N°2

Exercice 1.

1. u et v sont des fonctions définies sur R par : u(z) = 2% et v(z) =1 — 22
VzeRona: (u+tv)(z)=ux)+v@)=22+1-2z=(r—1)?
2. Vo € Ron a: w(x) =u(z)v(zr) = 22(1 — 22)

3. E(gn) = @, par conséquent Y est definie pour v(z) # 0.
v v(z) v
Or, 1 —2x =0 pour 2 =0,5 donc Dy =R —{0,5}

v

Exercice 2. ROC

Propriété 1. Si f est croissante sur I et A > 0 (respectivement A < 0) alors la fonction \f est
croissante (respectivement décroissante) sur I

Démonstration :

Soient a et b deux réels de I tels que a < b :
- SiA>0

Comme f est croissante sur I on a :

fla) < f(b) <= Af(a) < Af(b) car A >0

Donc la fonction f 4 A est croissante sur [
- SiA<0

Comme f est croissante sur I on a :

fla) < f(b) <= Af(a) > Af(b) car A <0

Donc la fonction f + A est décroissante sur [




[ CORRECTION DE L’INTERROGATION N°2

Exercice 1. Opérations sur les fonctions

1. On considere les fonctions f et g définies sur R par :

f(x)=22%+3 g(z) =22 +1
<£> (x) = @, par conséquent ! est définie si g(z) # 0
9 g(x) 9
Or, g(z) =1+2%2 > 1 Vo € R, donc g(x) # 0 Vz € R, ce qui prouve que i est définie sur R
g
f fz) 22243 222+2+1 2(z2+1) 1 1
2. \V/ R —_— = = = = fr 2 _
ve ona(g (=) gz) x22+1 241 241 +362+1 +362—1-1

3. Ve €Rona fg(x) = f(z)g(z) = (222 + 3)(z? + 1)

Exercice 2. ROC

Propriété 2. Si f est une fonction monotone (croissante ou décroissante) sur un intervalle I et

A € R alors les fonctions f et f + A ont méme sens de variation sur [

Démonstration :

— Si f est décroissante sur [ :

Soit a et b deux réels de [ tels que a < b. Comme f est décroissante sur I on a :
fla)+ x> f(b) + A

Donc la fonction f + A est décroissante sur [
— Si f est croissante sur [ :

Soit a et b deux réels de I tels que a < b. Comme f est croissante sur I on a :
fla)+ X< f(b)+A

Donc la fonction f 4 A est croissante sur [




